21 jonvier 1965
Cher Samuel,
J%ai péfléchi un petit peu & tes Galawies. Il ne me semble pas exclu quion puisse

sen tirer pour toutes les Maths habituelles avec les seules Galaxies, mais cela

obligera & revoir de fond en comble la fagon dont on est maintenant habitué 4 travailler

avec les Vgroosses" catégories. Il ne sera plus question, pour une telle catégorie
(disons la cabégorie Ges casembles éléments de la Golaxie) gue les sommes ou produits

.

d'objets de la catéporie C , indexés par un easemble I é1ément de lo Galoxie,
sosent exister @ on ne se pernettra de prendre de %elies limites que pour des
qui raestent, vaguement parlent en général, de cawdinal borné par un cardincl

&lément de la Golexie, -condition autematiquement wérifide lorsque la Galaxie ezt un
Univers. Cela obligers & munir les Mgrosses" catégories chacune d%un ontifilire de
sous—catdégories font les €léments servnt justement, vaguement marlont, formé des
souswcatégories dont les cbjets ont un cardinal borné par uvn cardinal élément de la
Galaxie). Bien entendu, il foudra trouver de bons aviomes généraux & mettre sur ces
filtrations (qui, pour une “petite catégorie” i.e. une catéporie élément de la Galaxie,
gsera 1a Jiltration triviale, i.6. C lui-méme appariient & P antifiltre). On se
permettre do considérer que des foncteurs qui sont compatibles avec les antifiltrss
dommésn, co sera en parbiculier le cas 5 le tapis des foncieurs représentables.
Celn changera wn cerbain nombre d’habitudes de pensée, les Upivers pexmettont en un
sens un langage plus proche de llintuitior maive qu.e. les Grlaxies, gui elles ont
l'avantage de me pas introduire d'axiome supplémentoire un pew artificiel dans la
théorie des ensembles,

De toutes fagors, pour se rendre compte si les Galaxies sort vraiment viables,

11 faut faive le test en “ravaillont avec. Comme textes de test Je poux te proposer

les suivants : ‘loholw, SGAD I ot IV, SGAA I, II, IIX (les treic exposés Ce Verdier sur
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lcs citen, 4éjh tirds). ;uwzz ertondu, den definitions comme calle des topos doivent
Stre reformilées dgnlement en termes de catdpories antifilirdes (i1 foudrait trouver
um terme vlus lapidaire ot plus aléquant pour le genre da catdgories antifiltrées
auguol on en a, d'aillsurs). Je erois que quelques journées de {ravail doivent suffive
pour se rendre ccmﬁ’ce oi les Goloxies ne vont pas déeomner ; quant & savoir si
contorsions teclrdques ve vont pag 8tre censiblemert plus grandes que dons le o
des Univers, seuvl des rédoctions plus ou moing en forme permetirent de s'en rendre
conple.
Je penze qu'il v o ix 8% s tirer la question au clair asses rapidement, et en
cag avant que Chevalley b Gabricl nfoient mis Jour traveil sur les catégories

et foncteurs sous fove ﬁu::.mtme I 'ae'*a.x,t cn effet ennuyeux, une fois publié un

ivre de fondemenin, shtendu aves impatience p 35\ % les
bon livre d ndements, shtendu aves tience par les vsagers, of quand les

geront dien habituds ou cndre des Univers, de rewynir sur ces questions encore une
fois ot d'essoyer do Yout chonger, Aussi, "si j*4tois Bourbald, o te déchargerai
illico de outes ouirves tiches de rédaction, pour faire le prospection des (olaxies

semps couplet !

A, GROTHENDIE




